Tema 2-3

Induccion en los naturales

s

o+
~

UNIVERSIDAD
DE CHILE

i

Arturo Merino




Recuerdo/Plan



ll Recuerdo/Plan

¢ Recuerdo:



ll Recuerdo/Plan

¢ Recuerdo:

o Definiciones recursivas



l Recuerdo/Plan

¢ Recuerdo:
o Definiciones recursivas

o Funciones en objetos recursivos



l Recuerdo/Plan

¢ Recuerdo:

O

O

Definiciones recursivas

-unciones en objetos recursivos

nduccidon estructural



ll Recuerdo/Plan

¢ Recuerdo:
o Definiciones recursivas

o Funciones en objetos recursivos

o Induccidon estructural

e Plan:



ll Recuerdo/Plan

¢ Recuerdo:
o Definiciones recursivas

o Funciones en objetos recursivos

o Induccidon estructural

e Plan:

o Induccion débil



ll Recuerdo/Plan

¢ Recuerdo:
o Definiciones recursivas

o Funciones en objetos recursivos

o Induccidon estructural

e Plan:
o Induccion débil

o Induccion débil con caso base arbitrario



l Recuerdo/Plan

¢ Recuerdo:

O

O

O

Definiciones recursivas

-unciones en objetos recursivos

nduccidon estructural

e Plan:

O

O

NC

NC

NC

uccion débil
uccion débil con caso base arbitrario

uccidon fuerte



ll Recuerdo/Plan

¢ Recuerdo:

O

O

O

Definiciones recursivas

-unciones en objetos recursivos

nduccidon estructural

e Plan:

O

O

NC

NC

NC

NC

uccion débil
uccion débil con caso base arbitrario
uccidon fuerte

uccion fuerte con multiples casos bases



ll Recuerdo/Plan

¢ Recuerdo:

O

O

O

Definiciones recursivas

-unciones en objetos recursivos

nduccidon estructural

e Plan:

O

O

O

O

NC

NC

NC

NC

uccion débil
uccion débil con caso base arbitrario
uccidon fuerte

uccion fuerte con multiples casos bases

o Contraejemplo minimal



Induccion



l Induccion en los naturales

Sea S un conjunto de objetos construidos a partir de objetos basicos B
y reglas de produccién F.

Sea P(s) una propiedad que depende de un objeto s € S tal que se
cumple lo siguiente:

o P(b) es verdadera para todo b € B (caso base)

o Para toda f € F de aridad k£ y objetos s1,...,s5, € 5, se cumple
P(sy) N+ NP(sk) = P(f(s1,...,5%)) (paso inductivo)

Entonces, P(s) es verdadera para todo s € S.
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B Induccién débil

Sea P(n) una propiedad que depende de n € N que cumple lo
sigulente:

o P(0) es verdadera (caso base)

o Paratodon € N, P(n) - P(n+1) (paso inductivo)

Entonces, P(n) es verdadera para todo n € N.

e Ej:

o Paratodon € N, ) = nintl)
i=1

2

o Todo tablero de ajedrez de tamano 2™ x 2" con una casilla faltante
puede ser cubierto completamente con piezas de tromino

I el s
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e Ej:
o 2n + 1 personas con n > 1, todas a distancias distintas

“~

o Disparan a la mas cercana

o Muestre que siempre sobrevive al menos una persona
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Sea P(n) una propiedad que depende de n € N que cumple lo
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E"EE"EEE"EEEE

o Dividir pila de tamano k en dos pilas de tamanos a y b tal que a+b = k

o Puntaje del movimiento es ab.
n(n—1)
2

o Mostrar: puntaje es siempre
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